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О ДОПУСТИМЫХ ВОЗМУЩЕНИЯХ СИСТЕМЫ 
ЛОТКИ — ВОЛЬТЕРРА С ЛОГИСТИЧЕСКОЙ ПОПРАВКОЙ

Э. В. Мусафиров (Пинск, Беларусь)

Рассмотрим систему Лотки — Вольтерра с логистической поправкой

;г = а]_х — а?ху - а3х2, у = —Ь]_у + Ь2ху - Ьзу2, ai,bi, x,y € R, г = 1,3, (1) 

которая используется при моделировании конкурирующих процессов, в частности в 
биологии и экономике.

Под допустимыми возмущениями будем понимать возмущения, не меняющие отра­
жающей функции [1] системы (1). Система (1) автономна, следовательно, она. проста, и 
эквивалентна, (см. [2, 3]) любой системе z = Х(г) + о(А)Х(^), где z = (т,у)т, Х(г) — 
правая часть системы (1), <т(А) — любая скалярная непрерывная нечетная функция.

Используя [4], для системы (1) можно получить допустимые возмущения, отличные 
от описанных выше. Получены коэффициентные условия, при выполнении которых 
возмущение вида А = (fcoo + А'ю^ + Аогу_+А'2о.г2 + А ц.< </ + А02у2, loo + 4- АиУ + Сох2 +
4- 1цху + АогУ2)Т, где А'уAij € R, i,j = 0,2, является допустимым для системы (1). В 
частности, справедливо следующее утверждение.

Теорема. При А] = -он, А2 = —«з 0, Ь.$ = а? 0 система (1) эквивалентна 
(в смысле совпадения отражающих функций) системе

х = х (at - city - ацх) (1 + 01(A)) + уо-2(А) - —;гоз(А) + х \ dy + с{ х - — 1) о4 (А),
«3 \ \ Оз //

у = y(aj — азу — азх) (1 + «1(A)) — —уоДА) + хстз(А) + y[cx + d(y — —
CI2 \ \ О2

04(A),
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где с., d — произвольные действительные числа; аг(1), i = 1,4, — произвольные 
скалярные непрерывные нечетные функции.

Заметим, что при совпадении отражающих функций двух систем совпадают их 
операторы сдвига [5, с. 11, 12] на симметричном промежутке вида. [—г, т], а дчя пе­
риодических систем совпадают их отображения за период [—(см. [1, с. 12]). Это 
позволяет пспользоватв результаты исследования качественного поведения решений 
системы (1) дчя изучения возмущенной системы.

Заметим также, что требование нечетности функций для приложений ча­
сто не является критичным, так как обычно динамика процессов моделируется на 
неотрицательной временной полуоси.
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